Radicali

1. Radice n-esima

Terminologia

Il simbolo k ¥a & detto radicale.

Il numero a é detto radicando. Il numero n é detto indice del radicale. || numero k é detto coefficiente del radicale.

Definizione
Sia n un numero naturale diverso da zero, la radice n-esima di un numero reale a e quel numero reale (se esiste):

4+ positivoonullo b che, elevato a n, da comerisultato a, se n & pari

#+ positivo, negativoo nullo b che, elevato a n, da comerisultato a, se n & dispari

: N .~ (bER} | b"=a se n épari
In simboli \/E_{bER | b"=a se n e dispari

Segno del radicale

Sia n un numero naturale diverso da zero,

il radicale \/p(x)

>0 VxeC.E. senepari

ha lo stesso segno di p(x) senédispari

Condizioni di esistenza del radicale

- dispari
Il radicale ”“’i/E esiste Va =0 lradicale A a esiste Va ER
Esempi

1. VY4=2 perché 22 =4.

Anche se esiste la soluzione —2 [infatti (—2)% = 4], si & convenuto di scegliere come radice di indice pari di un numero
positivo soltanto la soluzione positiva, perché in matematica ogni operazione deve dar luogo ad un unico risultato.

Se si accettassero le due soluzioni ¥4 = +2 e Y4 = -2 si perverrebbe al seguente assurdo +2 = Va=-2.

2. 3/—4 nonesiste perché Ax ER | x?2 = —4

3. ¥/=9 nonesiste perché Ax ER | x> = -9

4. Y8=2 perché 23 =8

5. ¥-8=-2 perché (—2)3 = -8

6. ¥9=3 perché 32 =9

7. Lacondizione diesistenza del radicale 3/x —2 & x —2>0 ossia x > 2
8. Lacondizione diesistenza del radicale 3/x —2 & Vx € R

9. Le condizioni di esistenza del radicale ¥/x —3 sono C.E.: x >3

10. Le condizioni di esistenza del radicale /x —3 sono C.E.: Vx € R
11. Le condizioni di esistenza dell'espressione letterale irrazionale ¥x — 3 — 5xY7 —x  sono C.E.. x > 3.
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12. Le condizioni di esistenza dell'espressione letterale irrazionale ¥x — 3 —5x¥x —7 sono C.E.: x > 7.

Infatti: {

13. Le condizioni di esistenza del radicale p sono C.E.: 1<x<3

x—3=20
x—7=20

(23 CCIIo

3—x
Infatti: 1 3
x—1 x=120 x=1 1 +____
>0
3—x 3—x>0 x<3 - |+ -
14. Le condizioni di esistenza dell'espressione letterale irrazionale : V7x + /3 — x + S/i—:; + % sono:
CE:0<x<1 V 1<x<2 VvV 2<x<3
Infatti:
_9 2 3
7x =20 x=0 T T T 7 l
3—x=0 x<3 - "1 & " $Y"~"-=-"=-=--
x—2+0 X # 2
x—1+0 x#1 T
Prima proprieta fondamentale
a=>0 se nepari
(Va)" =a o
a €ER se nedispari
Esempi
3 3 4
1 (V=5)" =-5 (¥5) =5 (V5) =5
5 3 3 3 5 3
2 (W5) =+5 (Vi-v5 ) =1-+5 (Ya=5 ) =a-5

*a—-5=20 ossia a=5

3. (4\/a—5 )4=a—5

(pera <5 ilradicalenonesge)

Seconda proprieta fondamentale

|a| se n épari

Va® = lal = {
a se n edispari

Esempi
4T _(ta seaz=0

1. Na lal {—a sea<0

2. Va5 =a

3. V53 =5

4. {(=5)3 =-5

5. V5% =5

6. \/(=5)* =—(=5)=5 perché —5 < 0

7. 4(\/5—1)4=\/§—1 perché v/3—1>0

8 |(1-v3)' =—(1-V3)=-1+v3  perché¢ 1-v3<0

sea=0
sea<0
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+(2a—-3) sea
—(2a-3)

v

9. V4a2-12a+9=13/(2a-3)? =|2a-3|=

)
Q
Q
AN

+(5a+3) seaz—g

10. 3/(25a2 +30a + 9)3 = {/[(5a + 3)2]3 = /(5a +3)¢ =|5a+3| = S
—(5a+3) sea<—:

11. V4a* +12a2 +9 = 3/(2a2 +3)%2 = |2a®* +3| =2a*+3 perché 2a>+3>0 Va€R

12. V8a® + 3642 + 54a + 27 = i/(Za +3)3 =2a+3 perché l'indice del radicale & dispari.
13. {/(—=2a% —3)6 = —(—2a? —3) = 2a% + 3 perché —2a>?—-3<0 Va€R
Altre proprieta

l. Ya non hasignificato Esempio : Y5 nonha significato

Il. Va=a Esempio : V5=5

IIL V0=0cnn=#0 Esempio : Yo=0

V. Y1=1lconn#0 Esempio: V1=1

V. dispary -a=- diSpaT\i/E Ya € R Esempio: YV-2=-2

Proprieta invariantiva dei radicali

Il valore di un radicale, con radicando positivo o nullo, non cambia moltiplicando o dividendo per uno stesso numero
naturale positivo sia I'indice del radicale sia I'esponente del radicando.

In simboli: Yap = "Nark a>0, neNT, keNt
Dimodrazione
2ap =" ark Primo membro Secondo membro
) k
Eleviamo i due radicali allo stesso indice n - k : "qP = ("\/ap)nk mk[ vk — ("’k,/ap-k)n
. s . n -k n k .
Per la proprieta della potenza di una potenza _ ( \/ﬁ)n _ [ ( m)n] ark
Per la proprieta fondamentale n nyk
proprieta f _ [(\/ﬁ) ] — (aP)k

Per la proprieta della potenza di una potenza (aP)k = aP'k
Esempi

1. Y5="%57 =475 V16 = 477 = Y772 = V2

2. Y=7=-Y7=-"V72=-3/49 V=7 nonesiste

3. ix =7%.. lacondizionediesistenzaé x > 0. Sottolacondizione x > 0 siha: /x = Vx?2

4. x =*3... ilradicaleesiste Vx € R . Per poter applicare la proprieta invariantiva occorre che sia x = 0.

Distinguiamo pertanto i seguenti due casi:

sex>0 = Vx = V3

sex <0 = m=—ﬂ=—m=—ﬂ=—(—i/ﬁ)=%/ﬁ
Incondlusione: 3/x = Yx3 Vx €R.

5. 3x = *3/... ilradicale esiste Vx € R . Per poter applicare la proprieta invariantiva occorre che sia x > 0.
Distinguiamo pertanto i seguenti due casi:
sex>0 = Yx=Vx? sex <0 = 3—(—x) = -Y=x=-Y(—x)2 = -Vx?
+3x? se x>0

. 3
In conclusione:  Vx = { o
—-Vx?  sex<0
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Semplificazione di un radicale

Un radicale V/aP si dice irriducibile se I'indice del radicale n e I'esponente del radicando p sono primi tra loro.
Per semplificare un radicale, con radicando positivo o nullo, occorre:
1. dividere I'indice del radicale e I'esponente del radicando per il loro M.C.D.

2. verificare le condizioni di esistenza e la concordanza dei segni dei due membri dell’'uguaglianza.

Esempi

1. Vx? llradicale esiste Vx € R . Per poter effettuare la semplificazione occorre chesia x = 0.
Distinguiamo pertanto i seguenti due casi:

sex=>0 = VxZ =+x
sex <0 = essendo x? = (—x)? = VxZ =4 (—x)2 = V== (—x>0)

vV >
In conclusione:  Vx2 = /|x| z{ +x sex=0
V=X se x <0

2. Yx? llradicale esiste Vx € R . Per poter effettuare la semplificazione occorre chesia x = 0.
Distinguiamo pertanto i seguenti due casi:

sex >0 = YxZ =3x
sex <0 = essendo x? = (—x)? = VxZ = (—x)2 = V== (=x>0)

3

3 >
Incondlusione:  Vx2 = 3/|x| = { . tx  sexz0

V—x se x <0

6 . . . . oo o e \ ore . 6
3. Vx3 llradicale esiste per x3 > 0 ossia per x > 0. Sotto tali condizioni si puo effettuare la semplificazione Vx3 = v/x
. 6
Inconclusione:  Vx3 =+/x conx > 0.

4. Yx® liradicale esiste Vx € R . Per poter effettuare la semplificazione occorre che sia x = 0. Distinguiamo i due casi:
sex=>0 = V3 =3x
sex <0 = Vx3 =Y —(—x)% = -f(—x)3 = -Y=x = —(—W) = Vx
Inconclusione:  Vx3 =3/x Vx €R.

Regola pratica

Per la semplificazione di un radicale e utile impiegare la seguente regola pratica:

4 utilizzare il valore assoluto quando: par\i/ap“ri = '{/ladisl""”il
4 aggiungere il C.E. quando: P adispart = ""\gdispari {C.E.: a =0}
Esempi
1. Va8 = Va? Va® = a2 Va* = a?
2. Ya? =|q Va® =a Va3 = Va
3. Aa2 = Ya* RWa* = i/m Na2 = {/|a3|
4, Na'® = Ya3 A {CE:a=0}
5. ¥4 eirriducibile perché ¥4=3VY22 e mcm.(3;2) =1
6. V49 eirriducibile perché Y49 =372 e m.c.m.(5;2) =1
7. Y16=24=322=14 V8=%23=1%2
8. i/(—8)2 = i/|—8| =3/8=2 o scrittura W =3/—8 ¢ errata, perché W > 0 mentre -8 < 0
9. f/ (-2)2 = i/ |—2| =32 la scrittura W =3/=2 ¢ evidentemente errata.
10. ¥Y—82 nonesiste, perché —82% < 0
11 V=26 = Y26 = 22 = —4

12, Y-518 = —3/518 = 52 = 25
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13. (=23 ="V-28=-28= -2

14. 12,/(1—\/§)6=2,/|1—\/§|= essendo 1-vV3<0 = = 2_(1_‘/§) = V-1+\3

15. Va2 —6a+9=13/(a—3)2= |a—3]

16. V8a3 —12a2 +6a—1=3(2a—1)3= Y2a—1 con C.E.: aZ%
17. 3/(5a —2)8 = i/ (5a — 2)2

18 Va2 —dx+4=3(x-2)2= |x-2|

19. Va3 —3x2+3x—1=Y(x—1)3= Yx -1 C.E:vx>1

20. /(x —2)* =3/ (x — 2)2

21 32 -v5)" = |2= 5| = —(2 - V%) perche 2 -5 <0

Riduzione di radicali allo stesso indice
Per ridurre piu radicali allo stesso indice occorre:

1. semplificare i radicali
2. determinare il m.c.m. degli indici dei radicali

3. applicare la proprieta invariantiva in modo da trasformare ciascun radicale in uno equivalente avente per indice il m.c.m.
degli indici dei radicali.

Esempi
1. (V3a* ; ¥Y25) = (V3a* ; 1/5) mem.(3;2) =6 = (JYBaH? ; 53)
2. (Y9a® ; *V8a®) = (V32a® ; V23a) = (¥3a* ; Y2a?)
m.c.m.(3;8) = 24 = ((BahHE ; *f(2a2)3)
3. (Vx ; Va3 ; 'Wad) > (Va® ; 3a® ; Va¥) conCE:a=0

>
4, (Wx—-1 ; Yx=5 ; 4\/6—x) = conC.E.: &Zé 1<x<6 Inoltre
il radicale cubico 3/x — 5 cambia segno in tale intervallo.
Vx—5>0 per5<x<6 Vx—5<0 per1<x<5

Pertanto si hanno i seguenti due casi :

Por5<x<6 = (Yx-18 ; +3(x=5* ; (6-2x)3)
Per1<x<5 = (x=1D8 ; ="%(x-=5* ; (6-x)3)

perché Yx —5 = —m =-35-x = —11/(5 —x)* = —li/(x —5)* con —(x—5)=0

5 Yx—4 ; Jx—-1 ) conCE: x=>1 Inoltre 3/x — 4 cambia segno in tale intervallo.
Vx—4>0 perx>4 Vx—4<0 perl<x<4 Pertanto:

per x = 4 = (+Y(x—4)?2 ; Yx—-1)3)
Perl1<x<4 = (=Y (x—4)?2 ; Yx—-1)3)

Confronto di radicali

Fra due radicali positivi aventi lo stesso indice, il maggiore € quello che ha il radicando maggiore.

Esempi
1 V5 < V7
2. 3 < 5
3. VY3 e V2 m.c.m.(6;4) =12 = W3z e /23 9 > 48
4. V3 e V2 m.c.m.(7;4) = 28 = 3% e R27 81 < *V128
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2. Moltiplicazione e divisione di radicali

Moltiplicazione di radicali

Nell’'ipotesi che siano verificate le condizioni di esistenza dei radicali, il prodotto di due radicali aventi lo stesso indice
€ uguale al radicale che ha per indice lo stesso indice e per radicando il prodotto dei radicandi.

In simboli: Ma Vb= Va-b con a=0 A b=0
Esempi

1 V93 =1%27=%3=13

2 Y66 = W6 N = VeS &

3. VY3a% -32a = V6a?®

4. Y432 = YE=V2P=2

5. 745 = V72 sP= VRSl

6. V5a3 -V4aZ = V2045

7. Y—-4-Y-4 = m € un’uguaglianza errata. Perché ?

8. va-va—3=,/a-(a—3) conCE. {ngzo ossia a=>3.

©o

Trasformare il radicale +/a - (a — 3) nel prodotto di due radicali.
C.E.:

a=>0 a=>0
. — >0 = =Y  a e e === =
a-@=3)20; “350 453 + - | N

C.E

DX
Pertantoper x <0 V x =3 siha a-(a—3)=+/|al +|a—2|

v—a-—(a—-2 <0
oppure si puo scrivere: /a - (a — 3) = { “ @=2) perx
v+a-+(@a—2) per x=3

o
w

Divisione di radicali

Nell’ipotesi che siano verificate le condizioni di esistenza dei radicali, il quoziente dei due radicali aventi lo stesso
indice e uguale al radicale che ha per indice lo stesso indice e per radicando il quoziente dei radicandi.

Insimboli: Ya:Vb= Ya:b va=0 A Vb>0

Esempi
1 Y4:32 = Ya:2=32
2. Y9:%3 = 9:3=1%3
3 %342 = Y2 Y2 = 42
5 Y6:'%6 = V6T Ve = New6? = e

5. V5af : V3a? = 7Ea4

6. Y3aZ:32a = 5’% = SEa

7. Va = X conC.E.:{

a-3 a-3

a=0
a—3>0

ossia a> 3.
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3. Trasporto sotto e fuori dal segno di radice

Trasporto di un fattore dentro al segno di radice di indice dispari

Per trasportare un fattore esterno sotto il segno di radice di indice dispari, come fattore del radicando, occorre
elevarlo all’indice del radicale.

In simboli: a-Vb = YVa*-b VabeR A n dispari
Dimodrazione
Per la proprietd fondamentale dei radicali aritmeticisiha: a = Ya™ Va € R.

Sostituendo tale relazionein: a - \'b siottiene: a-Nb = Na*-N¥b = RNa*-b.

Esempi

3a%3b = W
7a* b = 3/(7a*)5b

3 2 2
9. (a—1)- /m = i](a—1)3-(a_1)2 = {2 (a-1)
10. (1 - 2a) - S\/m = 5\/(1 —2a)5 - (1_;)2 = 5/3-(1-2a)3

1. 332 = V352

2. 233 = V27-3 = /384

3. =235 = /(-2)3-5 = Y-85 = V=40 = —V40
4. —435 =—-343.5 = -3/320

5. a%=m

6. a¥b = Va3-b

7.

8.

Trasporto di un fattore dentro al segno di radice di indice pari

Se I'indice del radicale € un numero pari € possibile portare sotto il segno di radice solo fattori positivi.
Insimboli: a-3b = Ya™-b Va,beR; A n pari

Esempi
1 235 = V2*-s
2. 335 = V325
3. —24%5 = -32%-5 = -1/80 Lascrittura: —2 V5 = /(=2)*:5 = V80 ¢, evidentemente, errata.

. 4 \ . 4 \ "
Infatti —2 3/5 & un numero negativo, mentre /80 & un numero positivo.

4. —33%5 = -¥32.5 =-¥45 Lascrittura: —3 35 = 2/(=3)2-5 = /45 ¢,

evidentemente, errata.
. 2 \ . 4 \ o
Infatti —3 35 € un numero negativo, mentre V45 & un numero positivo.

5. (2 —\7 ) Ya Essendo (2 —\7 ) un numero negativo non lo si puo portare sotto il segno di radice.
Ma riscrivendolo sotto la forma: —(\/7 - 2) si puo portare sotto il segno di radice il fattore positivo (\/7 - 2)

Siottiene: —(V7 —2) Ya = —4f(\/7— 2)4a
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6. (1 - \/E) Yx Essendo (1 - \/E) un numero negativo non lo si puo portare sotto il segno di radice.
Ma riscrivendolo sotto la forma: —(\/g - 1) si puo portare sotto il segno di radice il fattore positivo (\/g - 1)

Si ottiene: —(\/g— 1) Vx = _4’(\/5_ 1)4x

7. a3/b Essendo a unavariabile di cui non si conosce il segno, occorre distinguere due casi:

sea=0 siha che: a¥p = Yabb
sea<0 riscrivendo a = —(—a) si pud portare sotto la radice il fattore positivo (—a) = 0

= a¥b = —(-)¥b = -Y(-a)b = —Va®b
a%={+§/ﬁ sea=0

sintetizzando il ragionamento si pud scrivere:

—a®b se a<0
8 ai/x Essendo a unavariabile di cui non si conosce il segno, occorre distinguere due casi:
sea>0 siha che: aVx = Va*x
sea<0 riscrivendo a = —(—a) si puo portare sotto la radice il fattore positivo (—a) = 0

= alx = —-(-)Vx = -{(-a)*x = —Va*x
alx = {+4\/a4x sea=0
—Va*x sea<0

sintetizzando il ragionamento si puo scrivere:

2 =
+y(@a—-3)%2x sea—3>0 cioése a>3
9. (a—3)%¥x = { 2( ) ¢
-V(@-3)2%x sea—3<0 cioése a<3
+/(2x-3)*x se 2x—3>0 cioése x>

10. 2x—3) Vx =

NIwWwN|w

~Y(@2x-3)*x se 2x—3<0 cioése x <

Trasporto di un fattore fuori dal segno di radice

Se sotto il segno di radice compare un fattore con esponente maggiore o uguale all'indice del radicale, si pud
trasportare il fattore fuori dal segno di radice mediante il seguente procedimento:

1. siriscrive il radicale come prodotto di due radicali con lo stesso indice del radicale originario e aventi:

4+ come | radicando, il fattore originario elevato al multiplo piti grande dell'indice, inferiore all’esponente del radicando
+ comell radicando, il fattore originario elevato al resto della divisione fra 'esponente del radicando e I'indice del radicale

2. sieffettua la semplificazione del | radicale (vedi semplificazione di un radicale a pag. 4).

Esempi

1. V238 = V235.%23 = 25923 3817
35

2. /332 = ¥/330.3/32 = 36%/32 3215
2|6

3. V2% = Y2%5.3/23 = 29323 815
3|9

4. V231 = ¥/228.3/23 = 27 %23 31| 4
37

5. 324 = V283 = V28-33=233

6. V72 = V2832 = 23.332=239

7. V12 =+v22:3=+22/3=2V3

8. V48 =v2%-3=+2%.V3=22/3=4/3

9. V20 =+2%Z-5=+v22/5=2V5
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10, VB0 = V275 = V27 B = 2245 = 45
11. Va'® = Va®5-3a=a°3a
12 Y = Va V& = oV

13. Vx6 = |x| Vxt = x? Vx2 = |x|
14. Vx12 = x? Vx12 = |x®| Vxb = |23

15. V2x* = Vx*- Y2 = |x|V2

16. \/x*y = Vx*- 4y =|x|4/ly conCE:y =0

17. \[x%y = VxZ- [y = |x| /y conCE:y >0

18. i/x3y = W-?\’/;=x3y

19. xBBy = Yx10.3/x3y = x% {/x3y

20. fx8y = Vx5 3 x3y =xm

21. YxIT llradicale esisteper x11 >0 ossiaper x >0 = VYxll=3x6 -Yx5=x-Yx5 conx =0

22. Vx5 llradicaleesisteper x5 >0 ossiaperx >0 = VxS=vx*-Vx = x%2-vx conx =0

23. Vx3 llradicale esiste per x3 > 0 ossiaper x >0 = V3 =vxZ-Vx = x-Vx conx=0

24. m CE: x23 = JY(x-3%={Y(x-3)*Vx—3=®-3)Yx—3 conx=3

25. m= Vx*-Yx—3=x-Yx—3 conCE: x=0 V x=>3

26. m CE: x<—-2 Vv x=0. Sesonosoddisfatte le C.E., x < 0. Pertanto:
Vxt(—x=3)=|x|-Y=x =3 = —x-¥Y=x =3 onx<-2 V x=0

27. Yx5(x—=3)= Vx*-3Yx-(x=3) = |x| - Yx-(x—3) conCE: x<0 VvV x>3

+x-x-(x—3 er x =3
oppure si puo scrivere: 3/x5(x — 3) = { 4 ( )P
—x - /x'(x—3) per x <0

4. Addizione e sottrazione di radicali

Definizione

Due radicali irriducibili si dicono simili qguando hanno lo stesso indice e lo stesso radicando.

Esempi
£ 237 e 337 sono simili
+ 4a23b e 7333b sono simili

Addizione e sottrazione di radicali

La somma algebrica di due o piu radicali simili & uguale ad un radicale, simile ai dati, che ha come coefficiente, la
somma algebrica dei coefficienti dei radicali.

Esempi
2V7 +3V7 = 5V7 4a? b — 7a® Vb = (4a? —7a3) Vb
Osservazione importante

Esempio: V9 + V4 #= /9 +4
Esempio: V9 — V4 #= /9 —4
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5. Potenza e radice di un radicale

Potenza di un radicale

La potenza k-esima di un radicale € un radicale che ha per indice lo stesso indice e per radicando la potenza k-esima
del radicando.

Insimboli:  (¥a)“ = Va¥ Va>0
Esempio

() = V3

L

2. (2v6)" = 22(\6)" =4-6 = 24
3. (V@) = Va? = V@ = V&5 - V@ = o VB

4. (4\/x—3)4=x—3 con x >3

Radice di un radicale

La radice k-esima di un radicale & un radicale che ha per indice il prodotto degli indici e per radicando lo stesso
radicando.

Insimboli: y/¥a = "%a Ya>0
Esempio

1. J¥6x = P26 =2

2. Y¥a = *Ya

3. V-Va = -Ya=-Ya

4. Vﬁ= Ra-3 con a=3

6. Razionalizzazione di un radicale

La razionalizzazione € la trasformazione di una frazione contenente radicali al denominatore in un’altra equivalente
priva di radicali al denominatore.

Per razionalizzare il denominatore di una frazione occorre distinguere vari casi:

| caso —a denominatore compare un radicale quadratico vVa

Occorre moltiplicare numeratore e denominatore per il radicale quadratico che figura a denominatore Va .

Esempi
1 7 _ 7 V5 _ W5 _ 75
"5 5 V5 V55 5
5 7 _ 7 V5 _ W5 _ W5 _ 7§
25 25 V5 255 25 10
37_7_7_\/5_7\/2_7\/5
V8 T /23 2vZ V2 2v22 0 4
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Il caso —a denominatore compare un radicale non quadratico V/ a?

T . . . n —
Occorre moltiplicare numeratore e denominatore per il radicale vVa"~P

Esempi
Lt s V372 43 4243 _ 4Vza3 _ 4243
T T e e Vel Tme | Ww 3

2 BT U Ui Tl o

7 7 7 7
4 4 4 273 4 24 4 Y16 4 Y16 7
= = =— = 2 V16

Ill caso — a denominatore compare la somma o la differenza di due radicali quadratici va T Vb

Occorre moltiplicare numeratore e denominatore per il coniugato va + Vb

Esempi
2 _ 2 VB+3 _ 2(V5+3) _ 2(v5+V3) _ 2(¥5+V3) _
N i - P W5’ -(v3? 53 2 = V5+v3
8 _ _ 8 V5-v3 _ 8(V5-v3) _ 8(V5-v3) _ 8(V5+V3) _
e Rl e Sl = = e A GRS A
3 5 _ 5 7426 _ 5(7+2V6) _ 5(7+2V6) _ 5(7+2V6) _ 7+2V6
©7-2V6 T 7-2V6 7+2V6  (7)2-(206)°  49-24 25 5

Ill caso — a denominatore compare la somma algebrica di tre radicali quadratici va T Vb F Ve

Occorre applicare due volte il metodo utilizzato nel Il caso.

Esempio

4 B 4 (V2+¥3) -1 4 [(V2+V3)-1] 4 (V2+V3-1) 4-(V2+V3-1)
VZ+V3+1  (VZ+V3)+1 (VZ+V3)-1  (y24y3) ' —12 2+3+2V6-1  4+2V6
_2-(V2+V3-1) 2-(V2+v3-1) 2-v6 2 (2v2+2V3-2-VI2-VI8+V6) _
- 2+6 - 2+6 2-v6 22 — (VB)° -

_2-(2V2+2V3-2-2V3-3V2+6) 2-(V6-V2-2)
h 4—6 h -2

=V2-V6+2

. . . . . . s 3 — 3
IV caso — a denominatore compare la somma o la differenza di due radicali cubici /a F Vb

Occorre moltiplicare numeratore e denominatore per il fattore VaZ +3a-b + Vb?

Esempi
6 __6_ VeymaP _ s(EeVedm) _ 6(VIVE) _ an o an
Vaedz — Vaelz Va-lz2eV2 o 3me(32) e B
11 V2R iEen _ Vardzer _ Vaeiee _ s
2. 1~ ol Veeiae (_,{/7)3_1 = 71 = \/Z+ \/E+1

Matematica www.mimmocorrado.it

1



7. Radicale quadratico doppio

Un’espressione del tipo vVa 4+ Vb oppure Va —+b & detto radicale quadratico doppio.

Se I'espressione a? —b & un quadrato perfetto il radicale doppio pud essere trasformato nella somma di due
radicali semplici con le seguenti formule:

_ |a+Va?-b a—Va?-b _ |a+Va?-b a—Va?-b
\/a+\/E—J 5 +\/ : \/a—\/E—J - —\/ -

Esempi

essendo a’ — b = — 24 = 1 ilradicale doppio si puo semplificare =

e - il o

2. J8—-4V3 = 8—\/42 -3 = \/8—\/E essendo a’? —b = 8 — 48 = 16 si pud semplificare =

8. Potenza ad esponente frazionario

La potenza di un numero reale positivo con esponente frazionario & uguale al radicale che ha per indice il
denominatore della frazione e per esponente del radicando il numeratore della frazione.

P
Insimboli:  a=» = YaP Va=0
Esempi
1 3/51 3/.3 1 3 : 31 1
1. 83 =8 =vy2> =2 infatti 83 = (2%)3 =23 =2'=2

2.

(0]
wiN
Il

w
wv

N
Il

w
§|

(0]
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